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n asalsa n'in n-le kadar olan sayilari
bolmeyecegi agiktir. n>5 birlegsik bir sayi
olsun. n'in en kiiglik asal ¢arpanina p diyelim. O
halde 2<p<k olmak lizere n=pk yazilabilir. Eger
p=2 olursa p = 2 < k < n-1 olacagindan 2|(n-1)!
ve k|(n-1)! olacaktir. Dolayisiyla 2k|(n-1)! yani
n|(n-1)! elde edilir. Eger p > 2 ise 2 < p < (p-1)k
= n-k < n-1 ve n/k > 2 oldugundan dolay! k <
n/2 < n-1olup yine n|(n-1)! elde edilir.

Soru 2) Hangi n dogal sayilari igin nl+7
sayisinin asal oldugunu belirleyiniz.

n>6 igin nl sayisi 7 ile baliinebilirdir ve bu
nedenle nl+7 toplami da 7 ile béliinebilirdir ve
asal olamaz. Geriye 6 ve daha kiigiik n sayilar
igin iddianin dogrulugunu test etmek kalir. n=0
igin 8, n=1 igin 8, n=2 i¢in 9 asal degildir. n=3
igin 13, n=4 igin 31, n=5 igin 127 ve n=6 igin
727 asaldir.

Soru 3) l'den biiyiik, n-1'den kiigiik ve n ile
aralarinda asal olan dogal sayilarin toplami 45
ise n sayisini bulunuz.

1 ile n arasinda olup n ile aralarinda asal olan
dogal sayilarin toplami n-@(n)/2 ile hesaplanir.
I'den biiyiik, n-1'den kiigiik sayilar dedigi igin
aranan toplam n-p(n)/2-1-(n-1) = n-@(n)/2-n
seklindedir. O halde n-@(n)/2-n = 45
esitliginden 90'in pozitif bélenleri denenerek
n = 15 elde edilir.

Soru 4) Tanesi 17 TL ve 23 TL olan iki tiir
tirinden toplam 770 TL'lik satin alan bir kisi
bu iiriinlerden kagar tane satin almistir?

17x+23y=770 lineer Diophant denkleminin pozitif
goziimlerini ariyoruz. Euclid algoritmasi tersine
kullanilarak 1=17(-4)+23(3) ve boylece
770=17(-3080)+23(2310)

elde edilir. Yani bulunan (-3080,2310) ikilisi bir
ozel ¢ozimdir. Ancak aranan ¢ozim pozitif
sayilardan olusacagindan genel ¢6ziim bulunur. Bu
da t bir tamsay! olmak iizere x=-3080+23t ve
y=2310-17t seklindedir. Bu sayilarin pozitif
olmasi gerektiginden 133,9 < 1 < 135,8 elde edilir.
Yani t=134 veya 135 olabilir. Karsilik gelen (x,y)
¢ozimleri ise (2,32) ile (25,15) seklindedir.

Soru 5) 18+381,78L.981  toplaminin 100

modundaki degerini hesaplayiniz.

100=22.5% birlegik sayi oldugundan Euler

teoremi geregi ©(100)=40 olup (a,100)=1

olacak sekildeki her a dogal sayisi igin
a?1=q40=1  (100)

olur. 1, 3, 7 ve 9 sayilar: 100 ile aralarinda

asal olduklarindan

18143815781, 981214 3(340)2+ 7(740)2+9(940)2 (100)
=1+3+7+9 (100)
=20 (100)

elde edilir.
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